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le finus de cet angle divifé par fon cofinus, B eft le finus
& A le cofinus d'un angle dont la valeur eft 4/ V aa—-bb

adb-bda ——TR
+g * “H,,} eifdf%blebﬁyon VAA+BE

eft = (2a-+bb) $xe aa+t6J | Dans cette ex-

~hf { adb=bda
prefion ¢ “aa+55 J (Art. xxx.) eft Pordonnée d'une
Yogarithmique dont la fous-tangente = 1, & dont l'ab-
fcife négative = — & f {"::::: » Cefi-3-dire que
eette ordonnée eft plus petite que lunité.

Donc enfin (a6 p—1)5+ Y™ peut fe ramener
A A+ By —1, puifque pour avoir 4 & B il ne faut
que prendre un cercle dont le rayon foit égal 4 la valeur
trouvée & toute réelle de V' A4 -+ BB ; & prendre fux
fa circonférence de ce cercle un angle égal 4 la valeur
aufli trouvée de f/° {%} 3 2 fera la rangente de
et angle ; B en fera le finus, & A4 le cofinus. Ponc, &c,

On fait donc réduire 4 la forme A A= By ' —1, A& B
érant réels.

1% a4=b Y —1 gV —1

2% (a~bY—1) X (g-+hp—1)

o asby~1

3 v : ’

4 a+rby—1°t Fhve

Donc une quantité algébrique quelconque compofée
de tant d'imaginaires qu'on voudra , peut toujours fe rame-

ner 3 A4-BY'—1, A & Bénntréels. C. Q. F P,
LXXIL
Par le moyen du Théoséme précédent il fera toujours
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nous avons vu fe ramener ésd—i-B V' —1 (Art.1xx. N°, 3,)
Nous avons donc déja Vﬂ;"”_"f‘—-‘ e (metn f/__;) "

F &%t o

(1= Cy/'—1). De.méme Meten )/ et = mitn)f—1 7,
& a+b}4f—x = a+bx}-—l %, & g—i—/z;'/—x -
g+h 12—1 7. On aura donc en faifant les mémes raifon-
nemens que ci-deffus (p-+7V—1) x (5 At Yt ¥
= (p+q V-—-;)7': or cette quantité fe rapporte &

sV —15T"" dans laquelle 4 = p’
b=yq’
g=z
h=o

Donc ce premier membre fe ramenc aufli & @/~ 6/p/—1+
on aurz donc (a’/m=6/Y/—1) . (e +GC¥V—1). Or
nous avons vu (Art.1xx. N°. 2.) que (a~+éy'—1).
(g+AV—r1) fe ramenoit 4 A =By -1 : donc la
propofée entiere fe ramenera 3 A-+By'—1,

LXXV.

La feconde propofition, favoir que toute racine ima- Démonfira-
ginaire d'une équation quelconque peut s'exprimer par ;’3:di°,}:,,f;:
A-~By'—1, paroit une fuite néceflaire de la premiere;
cependant elle a befoin d'une preuve particuliere. Car
quoique nous ayons démontré que toute quantité imagi-
naire peut fe réduire 2 A4 4By —1 , on pouroit douter
quil en fiit de méme des racines imaginaires des équa-
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tions, parce qu'on pouroit croire que du moins dans cer<
tains cas ces racines n'auroient aucune expreflion analy~
tique poffible. Muais les Théorémes fuivans ne laifferont
aucune difficulté fur cette feconde propofition,

LXXVIL

rg:;rl:‘:::es . Lemme 1. Dans une courbe dont z & " font les

:no;zlt:mdé- coordonnées , on peut fuppofer z== Du -|- Cu*t1, &c.
# érant fort petite, quoique finie; & dans ce cas # étant
foit pofitive , {oit négative , cette ferie reprefentera [a
valeur de z.

DEMONST. Soit 2" 52" g ... Kz e
gu -+ F==0, Péquation de la courbe : je dis d'abord
quon aura aifément la valeur de z en ,y lorfque u eft
fort petite. Car ayant dl{’pofé cette équation fur le Paral-
lelograme de M. ‘Newton , ‘ou fur le Tr‘xangle analynque
‘de M. I'Abbé de Gua, de la maniere enfeignée pat M.
Cramer ( Analyfe des lignes courbes , Chap. IIL. p. 54.)
on trouvera chaque terme de léquanon de z en u l'un’
aprds lautre, & on aura z==Du "+ Ca**? 4, &o,
Cela pofé, je dis que fi # eft fort petite, cette ferie re«
prefentera la valeur de z , foit que # foit. poﬁnve » foit que
u foit négative. '

Car 1° lorfque u eft po(' tive & fort petite, il et évi-
dent que la valeur de:z en # fera une fuite extrémement
convergente , dont les termes commencent, au moins &
une certaine diftance du premier, & ne contenir que des

puiffances



