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DEMONSTRATIO NOVA THEOREMATIS
OMNEM FUNCTIONEM ALGEBRAICAM RATIONALEM INTEGRAM

UNIUS VARIABILIS

IN FACTORES REALES PRIMI VEL SECUNDI GRADUS RESOLVI POSSE,

1.
Quaelibet aequatio algebraica determinata reduci potest ad formam
LA™ Ba™ 4 ete. M — o

L3

ita ut m sit numerus integer positivus. Si partem primam huius aequationis per
X denotamus, aequationique X = 0 per plures valores inaequales ipsius # sa-
. tisfieri supponimus, puta ponendo @, — @, @ — 6, @ — 7 etc., functio X per
productum e factoribus # —a, #—®6, #—7 etc. divisibilis erit. Vice versa, si-
productum e pluribus factoribus simplicibus #— o, #— 8. #—7 ete. functionem
X metitur: aequationi X = 0 satisfiet, aequando ipsam x cuicunque quanti-
tatum «, 6, y etc. Denique si X producto ex m factoribus talibus simplicibus
aequalis est (sive omnes diversi sint, sive quidam ex ipsis identici): alii factores
simph'ces praeter hos functionem X metiri non poterunt. Quamobrem aequatio

m" gradus plures quam m radices habere nequit; simul vero patet, aequationem
m" gradus pauciores radices habere posse, etsi X in m factores simplices resolu-
bilis sit: si enim inter hos factores aliqui sunt identici, multitudo modorum di-
versorum aequatiogd satisfaciendi necessario minor erit quap m. Attamen con-
cinnitatis caussa geometrae dicere maluerunt aequationem in hoc quoque casu m
radices habere, et tantummodo quasdam ex ipsis aequales inter se evadere: quod

utique sibi permittere potuerunt.
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4 DEMONSTRATIO NOVA THEOREMATIS

2.

Quae hucusque sunt enarrata, in libris algebraicis sufficienter demonstran-
tur neque rigorem geometricum uspiam offendunt. Sed nimis praepropere et sine
praevia demonstratione solida adoptavisse videntur analystae theorema, cui tota
fere doctrina aequationum superstructa est: Quamvis functionem talem ut X sem-

- per in m factores simplices resolvi posse , sive hoc quod cum illo prorsus conspirat,

quamvis aequationem m™ gradus revera habere m radices. Quum iam in aequatio-
nibus secundi gradus saepissime ad tales casus perveniatur, qui theoremati huic
repugnant: algebraistae, ut hos illi subiicerent, coacti fuerunt, fingere quantita-
tem quandam imaginariam, cuius quadratum sit —1, et tum agnoverunt, si quan-
titates formae a—-by/—1 perinde concedantur ut reales, theorema non modo pro
aequationibus secundi gradus verum esse, sed etiam pro cubicis et biquadraticis.
Hinc vero neutiquam inferre licuit, admissis quantitatibus formae a-by—1 cui-
vis aequationi quinti superiorisve gradus satisfieri posse, aut uti plerumque ex-
primitur (quamquam phrasin lubricam minus probarem) radices cuiusvis aequatio-
nis ad formam a--b\/—1 reduci posse. Hoc theorema ab eo, quod in titulo
huius scripti enunciatum est, nihil differt, si ad rem ipsam spectas, huiusque de-
monstrationem novam rigorosam tradere, constituit propositum praesentis disser-
tationis. . §

Ceterum ex eo tempore, quo analystae comperti sunt, infinite multas ae-
guationes esse, quae nullam omnino radicem haberent, nisi quantitates formae
a-+by—1 admittantur, tales quantitates fictitiae tamquam peculiare quantita-
tum genﬁs, quas imaginarias dixerur;t, ut a realibus distinguerentur, consideratae
et in totam analysin introductae sunt; quonam iure? hoc loco non disputo. — De-
monstrationem meam absque omni quantitatum imaginariarum subsidio absol-
vam, etsi eadem libertate, qua omnes recentiores analystae usi sunt, etiam mihi
uti liceret.

3.

Quamvis ea, quae in plerisque libris elementaribus tamquam demonstratio
theorematis nostri afferuntur, tam levia sint, tantumque a rigore geometrico ab-
horreant, ut vix mentione sint digna: tamen, ne quid deeé?e videatur, paucis
illa attingam. ‘Ut demonstrent, quamvis aequationem

mm+Awm"‘+me'_2+ etc. +M =0
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sive X = 0, revera habere m radices, suscipiunt probare, X in m factores

simplices resolvi posse. Ad hunc finem assumunt m factores simplices z— a,

w—T6, &= ete. ubi @, 6, 7 eto. adhuc sunt incognitae, productumque ex illis

aequale ponunt func
ex quibus incognitas o, 6, v etc. determinari posse aiunt, quippe

tioni X. Tum ex comparatione coéfficientium deducunt m
aequationes,
quarum multitudo etiam sit m. Scilicet m—1 incognitas eliminari posse, unde
emergere aequationem, quae, quam placuerit, incognitam solam contineat.” Ut
de reliquis, guae in tali argumentatione reprehendi possent, taceam, quaeram
tantummodo, unde certi esse possimus, ultimam aequationem revera ullam radi-
cem habere? Quidni fieri posset, ut neque huic ultimae aequationi neque propo-
sitae ulla magnitudo in toto quantitatum realium atque imaginariarum ambitu
satisfaciat?— Ceterum periti facile perspicient, hanc ultimam aequationem ne-
cessario cum proposita omnino identicam fore, siquidem calculus rite fuerit insti-
tutus; scilicet eliminatis incognitis G, y etc. aequationem

o+ Aoa™ '+ Ba™ 4 ete. +M = 0

prodire debere. Plura de isto ratiocinio exponere necesse non est.

Quidam auctores, qui debilitatem huius methodi percepisse videntur, tam-
quam azioma assumunt, quamvis aequationem revera habere radices, si non pos-
sibiles, impossibiles. Quid sub quantitatibus possibilibus et impossibilibus in-
telligi velint, haud satis distincte exposuisse videntur. Si quantitates possibiles
idem denotare debent ut reales, impossibiles idem ut imaginariae: axioma illud
neutiquam admitti potest, sed necessario demonstratione opus habet. ~Attamen
in illo sensu expressiones accipiendae non videntur, sed axiomatis mens haec po-
tius videtur esse: ‘Quamquam nondum sumus certl, necessario dari m quanti-
tates reales vel imaginarias, quae alicui aequationi datae m" gradus satisfaciant,
tamen aliquantisper hoc supponemus; nam si forte contingeret, ut tot quantita-
tes reales et imaginariae inveniri nequeant, certe effugium patebit, ut dicamus
reliquas esse impossibiles.) Si quis hac phrasi uti mavult quam simpliciter di-
cere, aequationem in hoc casu tot radices non habituram, a me nihil obstat: at
si tum his radicibus impossibilibus ita utitur tamquam aliquid veri sint, et e. g.
dicit, summam omnium radicum aequationis a” - Aa™ "'+ etc. = 0, esse
= —A, etiamsi impossibiles inter illas sint (quae expressio proprie significat,
etiams? aliquae deficiant): hoc neutiquam probare possum. Nam radices impossi-

















































































